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[V(m)| — [E(m)| + |[F(m)| = 2 —29.
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Méthodes de comptage par décomposition récursive

Comptage des cartes

Théoreme
Le nombre de cartes planaires enracinées a n arétes est

2 n
m 3 Catn.

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 171732



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Table des matieres

e Approches bijectives
@ Bijection de Gilles SCHAEFFER
@ Limite d’échelle

Jérémie BETTINELLI

Octobre 2008

18/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Quadrangulations pointées

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 19/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Arbres bien étiquetés

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 20/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Comptage des cartes

Théoreme
Le nombre de cartes planaires enracinées a n arétes est

2 n
m 3 Catn.

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 21/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application directe

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 22/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 22/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application directe

d+1 d+2
d d+1
d+1 d
d d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application directe

d+1 d+2
d d+1
d+1 d
d d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

d+1 d+2
d d+1
d+1 d
d d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

d+1 d+2
d d+1
d+1 d
d d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

d+1 d+2
d d+1
d+1 d
d d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

d+1 d+2
d d+1
d+1 d
d d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

d+1 d+2
e=—1
—

d d+1 d+1

d+1 d
e=+1
d

d d+1 d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

d+1 d+2
e=—1
—

d d+1 d+1

d+1 d
e=+1
d

d d+1 d+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application directe

e=+1

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 23/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application directe

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 24/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application directe

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 24/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

ONOI0IO0

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

ONOI0IO

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

2 OO

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

2 OO

Jérémie BETTINELLI

Octobre 2008

25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI

Octobre 2008

25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives Limite d’échelle

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Application réciproque

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 25/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives HniiD GREsiEE

Processus de contour et d’étiquettes

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 26/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives HniiD GREsiEE

Processus de contour et d’étiquettes

@\ |© ©
040010
OO
@

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 26/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Processus de contour et d’étiquettes

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 26/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives HniiD GREsiEE

Processus de contour et d’étiquettes

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 26/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives HniiD GREsiEE

Processus de contour et d’étiquettes

@ ‘ o
0

2n

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 26/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives HniiD GREsiEE

Processus de contour et d’étiquettes

@ (t5, In) uniforme

@ Ch:=C" et LN:=I[b

Jérémie BETTINELLI Octobre 2008 27/32



Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives HniiD GREsiEE

Processus de contour et d’étiquettes

@ (t5, In) uniforme

@ Ch:=C" et LN:=I[b

Théoréme (CHASSAING, MARCKERT, SCHAEFFER)

() (5) )= en
(2M)2 / g<sct () 0<s<1 =0

pour la topologie uniforme sur € ([0, 1], R)?.
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Bijection de Gilles SCHAEFFER
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Approches bijectives

Profil d'une quadrangulation

o Iq7v(o) — 1
o Iq7v(1) == 3
o Zq7v(2) = 2
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Profil d'une quadrangulation

® Zq.v(0) =1
® Zgv(1)=3
® Igv(2) =2
® 73.v(3) =3
@ Zgqv(4) =1
® Rqv=4
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@ (q,, vs) uniforme

o Rn = quvn et In = an,vn
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Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Profil d'une quadrangulation

@ (q,, v») uniforme
o Rn = quvn et In = an,vn

Théoréme (CHASSAING, SCHAEFFER)

» (o)
- >R, dansR,
ns N — oo
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Bijection de Gilles SCHAEFFER
Limite d’échelle

Approches bijectives

Profil d'une quadrangulation

@ (q,, v») uniforme
° Rn = quVn et In = an,Vn

Théoréme (CHASSAING, SCHAEFFER)

» (o)
- >R, dansR,
ns N — oo

1 -
In (nz ) (Ioi)
> T, pour la topo. de la conv. faible.
n+2 n_
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@ [X,d] : classe d'isomorphismes de (X, d)
@ CM = {[X,d], (X, d) métrique compact}
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Bijection de Gilles SCHAEFFER

Approches bijectives HniiD GREsiEE

Topologie de Gromov-Hausdorff

@ [X,d] : classe d'isomorphismes de (X, d)

@ CM = {[X, d], (X, d) métrique compact}

dGH ([X7 d]? [X/7 d/]) = inf[ . (5H (QO(X), (p(X’))
(Z,6) métrique

v (X,d)—(Z,9)
o (X, d") — (Z,0)

Théoréme (GROMOV, HAUSDORFF)
Lespace (CM, dg) est polonais.
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Limite d’échelle

@ q, uniforme

Théoréme (LE GALL)

L'espace métrique (V(q,),n~'/4dy) tend en loi pour la
topologie de Gromov-Hausdorff, le long d’une sous-suite, vers
un espace métrique aléatoire limite, noté (S, D).
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@ q, uniforme

Théoréme (LE GALL)

L'espace métrique (V(q,),n~'/4dy) tend en loi pour la
topologie de Gromov-Hausdorff, le long d’une sous-suite, vers
un espace métrique aléatoire limite, noté (S, D).

Théoréme (LE GALL)
La dimension de Hausdorff de (S, D) est p.s. 4.

Théoréme (LE GALL, PAULIN)

Lespace (S, D) est p.s. homéomorphe a la sphére de R®.
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